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I. Integrales Inmediatas.
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Notas sobre las funciones hiperbdlicas:
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cosh? z — senh?z = 1 (ver J. de Burgos, p.104)




I1. Funciones Racionales.

/

I1.1) Impropias: gr(P) > gr(Q) ; Plw) =C(z) + R@) = Rlx) fraccién propia.
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P
QE ) dz , donde P(z),Q(x) son polinomios en la variable x.
T

Q(x) Q)" Q=)
. P(x) :
I1.2) Propias: gr(P) < gr(Q) ; Q) se expresa como suma de fracciones elementales:

a) Se calculan las RAICES de Q(z):
i) Todas REALES y SIMPLES:
Qx)=(r—a1)(x—a2)...(z —ay)
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ii) Todas REALES, algunas MULTIPLES:
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iii) Algunas COMPLEJAS SIMPLES:
Qx)= (2 +pr+q)... 2% +rr+s)(z—a)*(z —a2)®...(z — a,)™
P(z) Az + B Cx+D
Q(x) 2+ pr+q 2?2 +rx+s
iv) Algunas COMPLEJAS MULTIPLES: Método de Hermite.
b) Se calculan los COEFICIENTES de los numeradores:

c) Se integran las FRACCIONES ELEMENTALES:

I1I. Funciones Trigonométricas.

/ R( senz,cosz) dx ( R funcién racional).

III.1) Caso R( senz,—cosx) = —R( senz,cosx): t= senx , dt = cosxzdr
I11.2) Caso R(— senx,cosxz) = —R( senz,cosx): t=cosz , dt = — senzdr

I11.3) Caso R(— senx,—cosz) = R( senz,cosx): t=tanx
t 1 dt

Senr = ——, COST = , * = arctant, dzr =
V112 V1+22 1+t




I11.4) Cambio trigonométrico universal: ¢ = tan g

2t 1—¢2 2dt
senr = —— , cosr = —— , ¢ = 2arctant , dr = ——
14 ¢2 14 ¢2 14¢2
I11.5) Caso R( senz,cosz) = sen™zcos"z con m =2p, n=2q
L 9 1 —cos2x 9 1+ cos2z
sustituciones: sen‘x = — cos“x = — s

IV. Funciones Irracionales.

IV.1) /R(x,xm/n,...,x’"/s) de , z=1t" | k=mcm.{n,..., s}
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Iv.2 R no... s | d =t", k=m.c.am. .
)/ [x’(cx—i—d) ’ (cx—i—d) Yt d ’ memAn, .. s}

IV.3) /R x2+a2)dx x = a senht, dr = acosh tdt,

V22 4+ a? = acosh t.
adt a
x=atan t, do = Va2 +a?2 = —.
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IV.4) /R —a2)dx x = acosh t, dv = a senhtdt,

2 2

= a senht.
x = asec t, dr = atan tsec tdt, Vz2 — a? = atan t.
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IV.5) /R —x2)dac,:c:a sech t, dx:_aw’

cosh? ¢
Va? — 22 = a? tanh t.
x=a sent, dr = acos tdt, Va? — z2 = acos t.

V. Funciones cuya primitiva no puede expresarse mediante funciones elementales.
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/\/1—k2 sen?x dr con k# +1,k#0




